MATEMATICA - CLASA A V-A

Lectia 14

Ultima cifra a unei
puteri
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Ce iInseamna ultima cifra?

348 se termina in 8.
1225 se termina in 5.

Pentru puteri mari cautam doar cifra de la final.
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La o putere mica putem calcula

2l =2
22 — 4
23 =8

24 — 16: ultima cifra este 6.



Ciclul ultimelor cifre ale lui 2

2486

2° se termina din nou in 2. Ciclul are 4 pozitii.



Cautam ultima cifra a lui 2°°

Ciclul este 2, 4, 8, 6.
impartim exponentul la 4: 33 =4-8+1.
Restul 1 indica prima pozitie din ciclu.

Ultima cifra a lui 2°° este 2.
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Ce ne spune restul?

Rest 1: prima cifra, 2.
Rest 2: a doua cifra, 4.
Rest 3: a treia cifra, 8.

Rest 0: a patra cifra, 6.
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Cazul special: restul O

100 : 4 = 25, rest 0.
Alegem ultima pozitie din ciclul 2, 4, 8, 6.

Ultima cifra a lui 2! este 6.
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Conteaza ultima cifra a bazei

12% si 2% au aceeasi ultima cifra.
La fiecare inmultire conteaza doar cifra finala.

Asadar, 12* se termina in 2.
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Ciclul pentru puterile lui 3

3971

Apoi cifrele se repeta: 3,9, 7, 1, ...



Ciclul pentru puterile lui 7

7931

7° se termina din nou in 7.
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Ciclul pentru puterile lui 8

8426

Si aici ciclul are 4 poazitii.
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Cicluri de doua cifre

41 5 4 42 5 6; 43— 4 4% 5 6.
9! 59: 92 51: 93 = 9: 94 1,

Exponent impar: prima cifra. Par: a doua.
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Cifre care raman mereu la fel

0" se termina in 0, pentru n > 0.
1" se termina in 1.
5" se termina in 5.

6" se termina in 6.
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Harta ciclurilor

0: 0 1: 1 5: 5 6 :

4: 4,6 9: 91
2: 2,4,8,6 3:3,9,7,1

~J

0 7,9,3,1 8: 8,4,2,6
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Metoda in trei pasi

4

1. Pastreaza ultima cifra a bazei.
2. Scrie ciclul si lungimea lui.
3. Imparte exponentul la lungimea ciclului.

Restul indica pozitia; rest 0 inseamna ultima.
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Exemplu: ultima cifra a lui 7

Ciclul lui 7: 7, 9, 3, 1.
26=4-6+ 2.

Restul 2 indica a doua cifra: 9.
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Exemplu: ultima cifra a lui 91V!

Ciclul lui 9 este 9, 1.
101 este impar: alegem prima cifra.

Ultima cifra este 9.
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Exponentul zero

Pentru orice baza nenula, a’ = 1.

Prin urmare, 123" se termina in 1.

0° nu este definit in aceasta lectie.

@ianchisflaviu.ro

18



Evitam o greseala frecventa

12:4 =3, rest 0.
Pentru 2! alegem pozitia a patra.

Ultima cifra este 6, nu 2.
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Exerseaza: inceput

a) 2°
b) 212
C) 548

d) 673
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Exerseaza:

a) 322
b) 731
C) 4100

d) 9101

foloseste ciclurile
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Exerseaza: provocare

a) Ultima cifra a lui 12%
b) Ultima cifra a lui 233 + 3%

c) Ultima cifra a lui 2!2.7°
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Raspunsuri: inceput

a)9=4-2+1: cifra 2
b) 12=4-340: cifra 6
c) cifra b

d) cifra 6
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Raspunsuri: ciclurile

a) 22 impartit la 4 da rest 2: cifra 9
b) 31 impartit la 4 da rest 3: cifra 3
c) exponent par: cifra 6

d) exponent impar: cifra 9
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Raspunsuri: provocare

a) 12%%: aceeasi cifra ca 2%, adica 2.
b) 233 - 2,39 59;24+9=11: cifra 1.

c) 22 56,7 —7;6-7=42: cifra 2.
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